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Lecon 204 : Connexite. Exemples et app ™. iy

Cn conxidere LE,d) un espace mémique.

T - Nabion de connexire

1 Definimon et corockerisations
LRSS e

Theaeme 1.1 iLes ossahionk JAawwvantes sont &uivalentes -
(i il n'exisle pou de potition de E en deux QWXUE diﬂ'ainrs non ideR
(i) i n'exiske pas de Pmﬁm de E en deux %nn"és d‘iﬂeﬁnh non wlcles
(i) et goufley POOCIeY QUARTACS (:tazxm"é"u de € -Aent Qb e &

1N touste ofplicatio— de E dans 101} oot constante @ elle ewt comhinue

Definimion 1.2 Un Apace m‘éTiQLle u’é'fiaimﬂ 2 une d assodiony ?1"5&506““59 <t dut
LONNEXE .

Definition 1.3 Une -Pm:.b‘e A de E et connexe i elle 0'oat A la 'rq:d_o@e indhute

Exemplles 1.4 |

« @ n'eet P xne?auﬁe connexe de B can : YaER\Q, Q= J-0,a[ U Ja, +eol

e On (R) n'egt pag comnexe coa det: Q,R) — §-1,1} oot une m%mn@.\ conringe

> TRopuietss det erpacer Connextr

Theeeme 1.5 Aait +:(E,d) — (F, d') une opplicatiod continue , So B 221 (onexe

alow f(E) et C:énnexfz“

Troposition 1.6 Aot A une poadie de (E,d) epace connexe. A une poxtie
‘\ﬁ‘iaﬂ'& A B = A ol Bmme_:,:m:ﬁﬁ connexe .

'Pnemoague, 1.7 OGn cothent en :.F\Mi.{,l. Que A el connXe.

‘H:‘qnci-n‘m 18 Qeait (Ci)ygq une -(-j‘m.wl.lle Qe connex de (E,al) au ué'r{‘fﬁ_ qu'il exiske

le € T #l aue pow dout { € I.C{,HC-.:.O*(V Aleng LL:‘_LCi at connexe .
1€

(owolfoie 1.9 La J€unio- de paxtier connexer d’ nreasechon noNn vigle qet CONNSXe.

Conht-e.xempﬂe 1.10
10f et {11 et dez connexar ae R mais {0,1} n’eor pou conmexe

on o il {o}nm..-_-,ﬁ

PRopocition 1,11 Savent (Eqydh) .-, (Eq,@n) O GPACK mf’é'f-rio‘ueg €n nome a:ini). Alo
lfézfﬂﬂtw Eli...x En st cmw&m et .I.nu.tEant ﬁ"l E’i 2t cONNeXe ng_L
Tt i€ Eilnﬂ.

3. Connext de IR

Theagme 1.12 Let ponties comnexe de R _gord ot intevalies de M.

Arplication 1.13 (thememe o volus inteumsgioiiee) Sment | un imfevelle de Roet F:1-R
alo ap"‘-‘”m' contnue. Alew F(I) eet un nkervalle oe R,

Exemple 1.14
R* nieat pae connexe  donc Gl, (R) n'att pog comexe oo det : Gibn (R) — AT ot
tne  gppiicadian canninue

T . Aaffinements de Ra connexitt

1. Cm;nmﬂ-:g- connexen

- . e (M-
Difinition 1.1 Cn clit Que deux paints x,y de E _toott connechs Al exisie ung pasctie
nexe C felle que r€EC exyé€C,

Rropocition 2.2 1A Aclghion ok conrkxien enfre deux pinls 4ot une sdoon ol '€quivalence .



Derinition - Hopoamion 2.3 Rwa tout x € €, en note Cix) 2o clagwe d’ Eguiva- at un inreamlle de R
lence . On o olleu Cix) eet une Foabie connexe gue 'on appalie composanie

connNexe de x

W aplvation adrfferemhiakle, okt E et F oo s weckouelh novmee . Four
Thoponnon 2.4 St x € € | obw Cx) et fa s gronde poxR Connexe de E con- tows a,b € E ks que [a,b] = U, on a: lifb)- ﬁalﬂ-q;’.,wplldﬁmﬂL io-all.
tencut x &t &t 4enmee . . Xelab]

ThEoweme 3.2 (NGOl des acuaissements finis) Sment U un owsad de E et . U F

vectouel nome. Alew 4 U et connexe, f &t
Exemple 2.9
congtante un U H et gQ“;-:Q_"Em Xi tout _
* : % * o X €U, dfxr=0
R o geux CCJTTﬂnJI}‘QR conmexer : IRy et RE
2. Connexife poo._Qacs 2. Analyco complexe
Definiion 2.6 On ogpelic chemin de E tfoute aFplucation. Y- [0,1] — E ventinue. L Thegieme 3.4 (puncipe de prolongement anolyticue) Azit 2 un ouwt @nnee de -F\*
mage ¥ (LO11) s'oppele un oae ) 7O L avigine ot rm U exh€ mire . anolynQue ey L et a€ . Lev econalition: Luivanke Jot EQuivalentee
| | Un veicinoQe cle 4 :
Défininon 2.3 On dit cque (E,0l) ot (onnexe paa Qdcs & pow towt %,y € E, il 8 B
&iske Un < incur gorg E, d/ougine x et o! exhremit y.
™ ThEaéme 3.5 (principe der zéros ides) Sment 0 _un owxt connexe de € @ T analytique
“ﬁgﬂlémﬁ 2.8 Un XPAce  cONnex< PQJ.OM-Q et Connexe , g'l | A £, & HI‘HE):O} Fm\ﬁdt tin Pg'm-r o' accunu fection 4y N oaoy £ 0. ’Pt
£ g
Cemtre - exemple £.9 3 Thimeme 3.6 Sent ¥ un facet C* por mewceaty . Pouwn towt 2 € C\im Y on ol{a:inlt L‘i‘ndicaﬁ
- * CONNEXE. NON CONNEXS axcs 3 - _ 2 ! duws - ‘ i |
’l"._xeLél}Gx}x Ry) uxEl_r_gw(;z!x R_) et fa25, P indy 1) = e 'r“m' Alew |'applicaton ndy et @nfinue a valewy erhigret. :’g
!
Theaeme 2.10 Seit E un R -expace wdeuel nayme . Une poutie cuwvake £l cle B Theanéme 3. Seient U un euvat de € @ f continue U, Al £ q:mé‘fde e jaimitive Cﬂlﬂ;
nok & o stulement ) el COnnexe P AL | U & e toulement o pou fout facet (> po mewtaux ¥ dans U, f;tildi o |

ThEaeme 3.8 ( Cauchy) Seiet 2 un domaine de €, f € HQ), ¥ un focet C* 2 moweoux

Applitation 2.11 Cn a: GL. (L) connee PO ancs . B
| | mace doe Q. Ales,

¢ Ifle)di = 0 . V2, € C\Imr, ind.u_(zc)'f-'(ac,) . L j _Hm)qdm
ol

L. ApRicotiens de fa connexik 4T J w2,

1. Cabag différentiel

Comséquence 3.9 &2 nohiong d’ analykicit€ et o hdomenphic Gancident fug @ domauner o ¢

iy s , 2 mt —ﬁztz‘ |
Theoéme 3.1 (Daabbux) Seient I un Uttevglle dc R et F: I — B U€rivable. Aleu (D) Applicotion 3.i10 Sat X v 'im,g)aleu WPy : v ER e e /‘?‘_{ }—J



